Μέτρηση γωνιών
Φύλλο Εργασίας

Τίτλος: Μέτρηση γωνιών
Γνωστικό Αντικείμενο: Μαθηματικά
Διδακτική Ενότητα: Μετρήσεις μεγεθών.
Τάξη: Α’ Γυμνασίου
Διάρκεια: 2 διδακτικές ώρες
Δραστηριότητα 1 “ Το μπιλιάρδο”
Βήμα 1ο
Σε ένα χτύπημα στο μπιλιάρδο θα θέλαμε να χτυπήσουμε μια μπίλια από τη θέση Δ, η οποία να αναπηδά πρώτα στην θέση Κ στην πλευρά του μπιλιάρδου και μετά να χτυπάει  μια μπίλια στη θέση  Γ  . (Εικόνα 1)

Μπορείτε να βρείτε την θέση αυτού του σημείου Κ για τις διάφορες θέσεις του Γ;
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Εικόνα 1
Ανοίξτε το αρχείο Δραστηριότητα-1
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	α) Μετακινήστε το σημείο Κ κατά μήκος του ΑΒ και βρείτε μια θέση του τέτοια ώστε η ανακλώμενη μπίλια να χτυπάει την μπίλια στη θέση Γ .

Υπάρχει περίπτωση το Κ να βρεθεί έξω από την περιοχή ΛΜ; (Λ,Μ είναι τα σημεία τομής των καθέτων από Δ και Γ στην ΑΒ).
β) Αλλάξτε τη θέση του Γ και κάντε το ίδιο, βρείτε δηλαδή μια θέση για το Κ ώστε η μπίλια μετά την ανάκλαση να περάσει από το Γ.

Βλέπετε κάποια σχέση μεταξύ των γωνιών ΓΚΑ και ΔΚΒ;
Για να απαντήσετε στην ερώτηση, δοκιμάστε τα εξής:

γ) Μετρήστε τις γωνίες πατώντας το " κουμπί " μέτρηση γωνιών που βρίσκεται στην επιφάνεια της εφαρμογής.
δ) Μετακινήστε τώρα το Δ σε διαφορετικές θέσεις και βρείτε πάλι  μια θέση για το Κ τέτοια ώστε η ανακλώμενη μπίλια να χτυπάει την μπίλια σε μια θέση Γ.

Ο κανόνας που βρήκατε για τη σχέση μεταξύ των γωνιών ΓΚΑ και ΔΚΒ ισχύει πάλι; 

Μπορείτε τώρα να γράψετε τον κανόνα σας;

Οι  κανόνες αυτού του είδους, που προκύπτουν από δοκιμές, χωρίς απόδειξη, ονομάζονται στα Μαθηματικά εικασίες.

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………



Βήμα 2ο
Επέκταση της δραστηριότητας.
Αποκρύψτε την μπίλια στο Δ καθώς και τις ευθείες πρόσκρουσης και ανάκλασης (για συντομία μπορείτε να πατήσετε το κουμπί «επέκταση-απόκρυψη») (Εικόνα 2). Διαλέξτε μια νέα θέση για το Κ. Που θα πρέπει να τοποθετηθεί μια μπίλια έτσι ώστε χτυπώντας την να χτυπάει την μπίλια στη θέση Γ; (επαλήθευση της εικασίας) 
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Εικόνα 2
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	Σημείωση
· To σημείο Κ μετακινείται κατά μήκος τις πλευράς του μπιλιάρδου ΑΒ.

·  Η μπίλια στο σημείο Γ μετακινείται ελευθέρα.

· Η μπίλια στο σημείο Δ μετακινείται αν μετακινήσουμε το σημείο στέκα

· Με το κουμπί «εμφάνιση» επάνω αριστερά εμφανίζουμε τις μετρήσεις των γωνιών ΓΚΑ και ΔΚΒ 

· Με το κουμπί ««επέκταση-απόκρυψη»» αποκρύπτονται τα στοιχεία που αναφέρονται στο Β μέρος της δραστηριότητας




Δραστηριότητα 2 “ Καλύτερη πάσα”
Βήμα 1ο
Στο σχέδιο που έχετε μπροστά σας ο ‘Π’, έχει μπροστά του ένα αμυντικό τον ‘Μ’ και δε μπορεί να σουτάρει με σιγουριά. Πρέπει λοιπόν να πετάξει τη μπάλα σε μια από τις θέσεις Α ή Β. Εκεί μπορούν να  βρεθούν  οι δύο επιθετικοί που βλέπετε στην εικόνα και να σουτάρουν εκείνοι.( Εικόνα 3)

[image: image5.jpg]



Εικόνα 3
	[image: image6.jpg]



	Ο παίκτης Π πρέπει να πετάξει την μπάλα στον Α ή στον Β; Εσείς τι νομίζετε ;

Σημείωση :Από τέτοιες αποστάσεις τα λακτίσματα (σουτ) είναι ούτως ή άλλως πολύ δυνατά. Μεγάλη σημασία λοιπόν έχει η καλή οπτική επαφή που έχει ο επιθετικός με την εστία ή αλλιώς το μέγεθος της γωνίας με την οποία βλέπει ο παίκτης την εστία.


Βήμα 2ο
Για να δείτε αν η απάντηση σας ήταν σωστή ανοίξτε το αρχείο Δραστηριότητα-2 και πειραματιστείτε.
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	α) Μετακινήστε τον παίκτη Α κατά μήκος του κύκλου. Αλλάζει η γωνία με την οποία ο Α βλέπει το τέρμα ΤΡ;

β) Βλέπετε να υπάρχει κάποια σχέση ανάμεσα  στις γωνίες με τις οποίες  βλέπουν οι παίκτες Α και Β το τέρμα ΤΡ;

γ) Μετακινήστε τώρα και τον παίκτη Β. Αλλάζει η σχέση των γωνιών της προηγούμενης ερώτησης;

δ) Μπορείτε τώρα να απαντήσετε στη ερώτηση «Ποιος από τους δύο βλέπει με μεγαλύτερη γωνία την εστία ΤΡ»
ε) Μπορείτε να διατυπώσετε τον γενικό κανόνα που ισχύει για την σχέση των δυο γωνιών;

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..


Βήμα 3ο
Στο περιβάλλον του αρχείου Δραστηριότητα-3 ( Εικόνα 4) μπορείτε να διαπιστώσετε αν η εικασία σας σχετικά με τη σχέση των 2 παραπάνω γωνιών είναι αληθινή απαντώντας στα παρακάτω ερωτήματα:
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	α) Μετακινήστε τα σημεία Α,Β και Γ.

Ποια είναι η σχέση επικέντρου και αντίστοιχης εγγεγραμμένης γωνίας;
Ποια είναι η σχέση των χορδών μια εγγεγραμμένης και της αντίστοιχης επικέντρου γωνίας;

Ποια είναι η σχέση μεταξύ των τόξων μιας εγγεγραμμένης και της αντίστοιχης επικέντρου γωνίας; 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
β) Αλλάξτε την ακτίνα του κύκλου μετακινώντας το Μ.

Αλλάζει η παραπάνω σχέση; 

………………………………………………………………………………………………….

γ)  Μετακινήστε το Β έτσι ώστε το τόξο ΑΒ να γίνει 180°.

Πως ονομάζεται η γωνία Κ; πώς η Γ;

…………………………………………………………………………………………………
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Εικόνα 4
Διευθύνσεις στο Διαδίκτυο:
· protractor  
Δικτυακός τόπος με δραστηριότητες  μέτρησης γωνιών με χρήση εικονικού μοιρογνωμονίου (shockwave Flash) (τελευταία επίσκεψη Απρίλιος 2015) 
· Measurement Session 4: Angle Measurement 
Το learner.Org είναι ένας δικτυακός τόπος για την προώθηση της διδασκαλίας των Μαθηματικών στα Αμερικανικά σχολεία. Περιέχει σχέδια μαθήματος, διαδραστικές εφαρμογές, παραδείγματα, τεστ, βίντεο κ.α  Η συγκεκριμένη σελίδα αναφέρεται  στα είδη των γωνιών και στη μέτρηση γωνιών. (τελευταία επίσκεψη Απρίλιος 2015)
[image: image10.png]
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